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Fiche de Td 01 Analyse 1

Exercice 1 Soient a,b, c des nombres réels. Montrer que

1)Sia<betb<calorsa<c

2)Sia <betc>0 (respectivement ¢ < 0) alors ac < be respectivement ac > be) et sia < b
et ¢ > 0 alors ac < be

Exercice 2 Soient x1, 2, X3, ..., Tn, Y1,Y2, Y3, ..., Y, des nombres réels tels que
x; < wa = 17 2a 37 cy T

1)Montrer que Y o x; <> " i
2)Montrer que 51 0 < z;,i =1,2,3,..,n, et x; < y; alors

0< z1.29...0, < Y1.Y2...Yn

Exercice 3 Soient a,b des nombres réels tels que pour tout nombre réel x vérifiant x > b, on
ait a < x. Montrer que a < b

Exercice 4 Soient x,y deux nombres réels. Montrer
D]z +y| < lz] + [yl
2|z = lyl| < |z +yl
] =yl < [z -yl
Exercice 5 Montrer que :
INz € Z,E(x)+ E(—z) = 0.
2Nz € R\Z, E(x)+ E(—x) = —1.
3Nz € R,Vn € N*E(x +n) = E(z) + n.
4Nz € R,Vn € N*E(nx) > nE(x).

Exercice 6 Déterminer la borne supérieure, inférieure, le plus grand respectivement le plus
petit élément des parties de R suivantes s’ils existent

A =02 B =101u23 C={i1<z<2} D={-1/1<z<2} FE =
{unf = sup {22, 7 1 1}

F={aeR/a= =,z €]0,3],n € N}

0

Exercice 7 Soient A, B deux parties non vides de R, telle que A C B.
Montrer que
1)Si B est majorée alors sup A eziste et sup A < sup B
2)Si B est minorée alors inf A existe et inf A > inf B
3)Montrer que si A et B sont bornées, alors AU B est bornée et on a

sup(AU B) = sup(sup A, sup B)
inf(AU B) = inf(inf A, inf B)
4)Montrer que si A et B sont bornées, alors AN B est bornée et si AN B # () on a
sup(AN B) < min(sup A,sup B)
inf(ANB) > max(inf A,inf B)

5)Montrer que si A et B sont bornées, alors A+ B = {a+b/a € A,b € B} est bornée et on

sup(A+ B) = supA+supB
inf(A+ B) = infA+infB



Exercice 8 Soient A, B deux parties de R non vides bornées
Montrer que si a € A,b € B tel que a < b, alors

sup A <inf B
Exercice 9 Montrer que les ensembles des nombres réels de la formes

1 n 1 n n—1
A: — _— B:
{2+2n+1’2 2n+1’n€N} {2n+1’"eN}

sont bornées, et déterminer leurs bornes supérieures et inférieures.
Le plus grand et petit élément existent-ils ?Justifier les réponses




